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CLASA a IX-a

PROBLEMA 1. a) Demonstrati ca pentru orice a,b,x,y strict pozitive avem
2
x_2 + y_2 > M .
a b a+b

b) Fie 1 €[0,1]. Demonstrati ca

1 t

2 2 < 2 2
a -t a -1
¢) Fie x,y,z numere reale pozitive cu suma 1 si fie a
real,a >1.Sa se arate ca

a>1.

27 _ 1 . 1 . 1 3a° -2
9%’ -1 a*—-x> a -y’ az—zz_az(az—l).
G.M.

PROBLEMA 2.Fie aeR cu 0<a<1.Demonstrati identitatea

(][]

unde [x] reprezinta partea intreaga a lui x.

PROBLEMA 3. Fie ABCD un patrulater convex, O punctul de intersectie al
diagonalelor, M un punct de pe segmentul 4B si N un punct de pe segmentul
CD. Sa se arate ca O, M, N sunt coliniare daca si numai daca

AM -DN -OB-OC = BM -CN -OA-OD.

PROBLEMA 4. Pentru n € N* notam cu f (n) numarul perechilor (x, y) cu x,
y e si ‘xz—y2‘=n.

a) Calculati £(2013) .

b) Calculati f (n) pentru n € N* .

NOTA: Timp de lucru 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza cu puncte de la 0 la 7.
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